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Resumen

En una economia con fines altruistas existen transferencias privadas que redistribuyen
el ingreso a través de un mecanismo de mercado. Las transferencias privadas modifican
la distribucién de la carga fiscal y la habilidad del gobierno de recaudar ingreso publico
a través de impuestos, por lo que modifican el cdlculo del bienestar asociado con la
politica impositiva 6ptima de un gobierno. En este contexto es interesante preguntar:
¢Cudl es el nivel 6ptimo de impuestos para economias con altruismo? La principal
contribucién de este articulo es la caracterizacién del impuesto lineal 6ptimo al ingreso
para una economia con altruismo. Ademds, identificamos una serie de resultados que
buscan orientar el disefio de politica publica.

Palabras clave: redistribucion, impuestos gptimos, impuesto sobre el ingreso.

Abstract

In an economy with altruism, households provide inter-family transfers that redistrib-
ute income by a market mechanism. Private transfers modify the distribution of tax
burdens and the ability of the government to collect tax revenue which in turn affects
the welfare calculus of a government that seeks to design optimal tax policy. In this
context it is interesting to ask: Which is the optimal level of taxation for an economy
with altruism? The main contribution of this article is the characterization of an opti-
mal linear income tax for an economy with altruism. Moreover, we also contribute by
identifying a set of results that seek to advice the design of public policy.

Key words: redistribution, optimal taxation, income taxes.
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Introduccion

1 gobierno tiene tareas fundamentales que realizar en las eco-

nomias modernas, tales como la provisién de bienes puiblicos

(por ejemplo, la seguridad nacional), la imparticién de justicia
y la redistribucién del ingreso. Ademis existe un creciente apoyo en la
profesion a la provisién publica de servicios educativos y de salud para
economias de bajo desarrollo econémico. Los hechos estilizados de-
muestran que, efectivamente, los gobiernos de economias desarrolla-
das y en desarrollo gastan en los rubros anteriormente mencionados.

El instrumento primordial que permite financiar las tareas funda-
mentales del gobierno son los impuestos. Esto conduce a la siguiente
pregunta: ;Cémo deberia un gobierno que busca maximizar el bien-
estar de la sociedad establecer el nivel de impuestos que financie su
gasto? La teoria de los impuestos éptimos busca dar respuesta a esta
pregunta, por ejemplo, Atkinson y Stiglitz (1972) analizan la estructu-
ra de impuestos 6ptima indirecta, Mirrlees (1971) estudia los impues-
tos 6ptimos sobre el ingreso, y Atkinson y Stiglitz (1976) estudian la
combinacién éptima de impuestos directos e indirectos 6ptimos para
economias en las que no hay interdependencias de las funciones de
utilidad de las familias (para una revisién de esta literatura vea Auer-
bach, 1986).

Aplicaciones mis recientes de la teoria de impuestos éptimos in-
cluyen el andlisis de Saez (2001), quien utiliza elasticidades para de-
rivar tasas 6ptimas de impuesto, y Jacobs (2010) quien caracteriza los
impuestos éptimos al capital fisico y humano.

En este articulo contribuimos a la literatura al caracterizar el ni-
vel de impuestos éptimos al ingreso laboral para una economia con
altruismo. Este es un tema importante para economias en desarrollo,
como Meéxico, que dependen de forma significativa de las transferen-
cias entre familias (un ejemplo de este tipo de transferencias lo son
las remesas). En presencia de transferencias privadas entre familias
es interesante preguntar: {Cémo deberia disefiar el gobierno una po-
litica de impuestos lineales sobre el ingreso para una economia con



altruismo?! En este articulo contribuimos a la teoria de los impuestos
6ptimos al dar una respuesta a esta pregunta. Ademds, se contribuye al
proporcionar una serie de hipétesis sobre los determinantes econémi-
cos y sociales del impuesto al ingreso.

El resto est4 estructurado de la siguiente manera: la seccién 2 pro-
porciona una revisién breve de la literatura sobre los impuestos lineales
6ptimos al ingreso. La seccién 3 presenta nuestro modelo tedrico, la
caracterizacién del impuesto 6ptimo, y las hipétesis sobre los determi-
nantes de los impuestos lineales al ingreso para economias con altruis-
mo. Finalmente, la seccién 4 presenta las conclusiones.

Rewvision de la literatura

Uno de los articulos mds recientes que analiza la conexién entre al-
truismo y la politica fiscal es el de Garriga y Sdnchez-Losada (2009),
en el cual consideran una economia donde existen legados que rela-
cionan las generaciones presentes y futuras. Esta vinculacién altruista
da como resultado un nuevo rol para los impuestos indirectos, lo cual
trae importantes consecuencias en el bienestar. Al ser considerados
los legados como parte de la restriccién de los altruistas, se produce la
capacidad del gobierno a utilizar los impuestos indirectos para imitar
los impuestos por persona, que no dependen del comportamiento eco-
némico de las familias (también llamados en la literatura impuestos
“lump-sum”) e implementar en el largo plazo el primer mejor resul-
tado.?

1 En este articulo nos concentramos en evaluar el disefio de impuestos lineales sobre el
ingreso ya que esto nos permite, primero, estudiar simultdneamente el papel de im-
puestos indirectos los cudles son utilizados frecuentemente en economias en desarrollo
como México. Segundo, comparar nuestro modelo con los resultados de la literatura
existente para economias en las que las funciones de utilidad de las familias no son
inter-dependientes (es decir, las familias no son altruistas).

2 Enla teorfa de economia publica, el primer mejor resultado (the first best) define una
intervencién del gobierno donde las politicas fiscales no producen distorsiones en las
decisiones de las familias. Un segundo mejor resultado (the second best) se refiere a las
intervenciones del gobierno donde las politicas fiscales si producen costos sociales al
distorsionar las decisiones de las familias.
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Kleiber, Wilde y Sexauer (2006) también analizan el papel de los
legados en el sistema de imposicién y su efecto en la distribucién del
ingreso, encontrando que los legados contribuyen a disminuir la in-
equidad. Oswald (1983) estudia los impuestos no lineales éptimos
bajo un esquema donde existe altruismo y envidia, encontrando que
en este tipo de economia algunos postulados de la teoria de impuestos
6ptimos no se sostienen.

Kochi y Ponce-Rodriguez (2010), analizan el altruismo sobre la
politica de redistribucién del gobierno para una economia donde el
altruismo se manifiesta en el envio de remesas.

En un modelo de economia politica, los autores identifican con-
diciones en las que las remesas incrementan las transferencias de los
programas de redistribucién publica universal, mientras que las trans-
terencias en los programas de redistribucién focalizados se reducen.
También caracterizan las transferencias publicas Pareto eficientes en
una economia con remesas y proporcionan un andlisis de estdtica com-
parativa que estudia el impacto de cambios en las transferencias priva-
das destinadas a familias con diferentes posiciones en la distribucién
del ingreso.

Kranich (2001) plantea un modelo de la regla de la mayoria, donde
genera equilibrios que implican una estructura de impuestos progre-
siva. El autor considera un modelo donde los altruistas tienen prefe-
rencias heterogéneas y pueden elegir por medio del voto el impuesto
sobre el ingreso. Ademds incorpora los costos de ineficiencia de la car-
ga tributaria.

Grossmann y Poutvaara (2006) realizan un anilisis de Pareto con-
siderando padres altruistas que transfieren recursos a sus hijos por me-
dio de la educacién y legados. Al imponer un gravamen sobre el salario
se reduce la tasa de retorno que reciben los hijos por la inversién que
los padres realizan en educacién. Por lo tanto, esto induce a los pa-
dres a reducir su inversién en educacién y dejar legados en su lugar.
Realizan varias combinaciones al modelo donde, aun imponiendo un
impuesto sobre los legados, los padres obtienen un mejor resultado al
elegir dejar legados, porque el impuesto sobre el legado puede mitigar
la distorsién que causan los impuestos al salario.



Varios autores estudian el rol del gobierno en la redistribucién del
ingreso por medio de un sistema tributario 6ptimo. Entre ellos estd
Mirrlees (1976), quien realiza una sintesis de las teorias 6ptimas de
impuestos considerando tres aspectos: 1) cuando los impuestos son li-
neales, 2) cuando la forma de impuestos no estd restringida, y 3) cuan-
do algunos bienes no estin sujetos a impuestos no lineales. Boskin y
Sheshinski (1978) consideran el ingreso y consumo relativos, maximi-
zando el beneficio de los menos favorecidos.

Nuestro trabajo es mds cercano al andlisis de Kochi y Ponce-Ro-
driguez (2010 y 2011), quienes estudian la respuesta de la politica del
gobierno a cambios en la distribucién del ingreso promovidos por
remesas. La principal diferencia de nuestro trabajo en relacién a di-
chos autores, es que en su andlisis las familias altruistas trabajan en el
extranjero y envian remesas y por lo tanto, son excluidas de la funcién
objetivo a maximizar del gobierno, mientras que nosotros generali-
zamos sus modelos al considerar el problema general del altruismo
en una economia. En nuestro trabajo las familias altruistas son con-
sideradas en la funcién objetivo a maximizar de un planeador social
benevolente.

Modelo Teorico

Se considera una economia en la cual existen familias que reciben
transferencias privadas donde su funcién de utilidad indirecta estd dada
por v(t,n,D) = Max {u*(x*,y*) sujetaa x* = (n€* + D(t,7,n))(1 — )}
donde x* es un bien privado, y* =1-¢" es el ocio, £* es la oferta la-
boral y x* ={(nf*) + D(t,#,n)}(1 —t) es la restriccién presupues-
taria que enfrentan dichas familias, donde el ingreso completo del
individuo depende del ingreso laboral n#, » es la habilidad del in-
dividuo (7 es un salario competitivo), D (%, 7, n) es una transferencia
privada de un individuo tipo 7 al individuo tipo 7,y # es un impues-
to al ingreso.” En esta economia, la habilidad para obtener ingre-

3 Enla restriccién del individuo se normalizé P =1. Ademads,
x*,4* € ArgMax {u(x,y) sujetaa x = (nf + D(t,7, n))(l - t)}.
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sos 72 es heterogénea y se diferencia por una distribucién dada por
h(n) >0,V 1 € [Npin Nmax): HMimax) = fnm“" h(n)dn = 1.

En nuestra economia existen individuos que son altruistas y esta-
blecen transferencias privadas (donaciones). Esto quiere decir que las
familias tipo A(f) se preocupan por el bienestar de las familias A(7).
Un ejemplo de altruismo seria la relacién de padre e hijo, donde el
bienestar del hijo depende no solo del consumo del bien privado y el
ocio, sino también del bienestar de sus padres. Por ello, el hijo podria
transferir ingreso a sus padres. Otro ejemplo de altruismo seria un
padre que se preocupa por el bienestar del hijo, por lo que el padre le
transfiere dinero para incrementar su bienestar.*

La utilidad de las familias que efectian transferencias privadas
es ©(+, D) = Max { i*[#",7",v(t,n,D)] s.a: x* + D(¢t,/i,n) = (ﬁﬁ*)(l -0},
donde @'[%",7",v(t,n,D)] refleja las preferencias del individuo tipo
7 sobre el blen privado X*, el ocio *=1-# |y la utilidad indirec-
ta de las familias que reciben las transferencias privadas o(47,D). La
restriccién presupuestaria de las familias que hacen donaciones es
x* 4+ D(t,7,n) = (A7")(1 — t) donde 7 es la habilidad (o salario) del in-
dividuo. El ingreso laboral neto es (i77)(1 — t) donde #corresponde a la
oferta laboral 6ptima y # es el impuesto al ingreso. Para esta economia
asumimos 7" > n¢*. Ademds, la distribucién de habilidades de las
tamilias altruistas estd dada por A(#) > 0, V#i € [fimin fimax]-

El problema del gobierna

Se considera una economia en la cual el goblerno tiene el problema de
determinar el impuesto al ingreso total © que maximiza una funcién de
bienestar social ponderada sujeta a una restriccién donde el impuesto
recauda una cierta cantidad de ingresos tributarios. Los principios que
guian el disefio de impuestos 6ptimos son la equidad en la distribucién
de cargas impositivas y la eficiencia en la asignacién de recursos. Por

4 Sin embargo, las donaciones entre familias no se limitan por motivos de vinculos fami-
liares. Un ejemplo con validez empirica es aquel donde individuos de alto ingreso do-
nan para mejorar el bienestar de ciertos grupos en la sociedad con fragilidad econémica
(como lo son las familias de bajos ingresos).



equidad, el gobierno tiende a incrementar el nivel de impuestos en el
equilibrio si es que las cargas impositivas recaen en individuos que
tienen una baja utilidad marginal social del ingreso. Por el contrario,
el nivel de impuestos en el equilibrio tiende a ser menor si es que las
cargas impositivas recaen en individuos que tienen una alta utilidad
marginal social del ingreso.

La eficiencia en la asignacién de recursos también es un principio
que guia el disefio de impuestos éptimos. Los impuestos distorsionan:
primero, las decisiones de la oferta laboral de las familias que reciben
donaciones y las altruistas (la cantidad de servicios laborales ofrecidos
podria ser menor a medida que el gobierno incrementa los impuestos,
ya que la tasa de rendimiento de los servicios laborales después de
pagar impuestos es menor). Segundo, los impuestos también pueden
distorsionar la decisién de las familias altruistas de transferir ingreso a
través de mecanismos de mercado.

En nuestra economia, las familias altruistas establecen transferen-
cias privadas debido a los diferenciales del bienestar asociados con di-
terencias en el ingreso laboral entre donadores y las familias que reci-
ben las transferencias. Un impuesto al ingreso laboral puede disminuir
(o incrementar) las diferencias en el ingreso laboral entre donadores y
las familias que reciben las transferencias y por lo tanto, puede modifi-
car el monto agregado de las transferencias privadas entre familias. En
esta economia, las distorsiones del impuesto en la oferta laboral y en
las transferencias privadas agregadas representan costos de ineficiencia
en la asignacién de recursos en la economia, lo que a su vez tiende a
reducir el nivel del impuesto en el equilibro.

Formalmente, el problema del gobierno es:

max Y =] h(n)wmv(t,n,D)dn+ ~E(ﬁ)W(ﬁ)17(t, fi, D) dii
S.a:
= ) ctnesen) + Dt m)dn + j Rt (7P & m)an (1)
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Donde W es una funcién de bienestar social ponderada,
w(n) >0, Vn € [Mypin, Nmax] €s €l cambio en el bienestar de la so-
ciedad debido a un cambio en el bienestar de la familia tipo 7. Una
interpretacién similar se le da aWw (i) > 0 Vi € [fipin, fimaxl- Ademis,
el ingreso fiscal del gobierno f3, depende del ingreso de las familias,
entonces B = [, h(n) t{ne*(t,n) + D*(¢, fi,n)}dn + [ h(7)t {7i* (¢, 7)}d7,
donde £*(t,n) y #*(t,7) corresponden, respectivamente, a la oferta la-
boral 6ptima de las familias receptoras de transferencias y de las fami-
lias donadoras (altruistas). El término D*(t, 7, n) son las transferencias
privadas éptimas que emiten las familias altruistas. Una familia tipo
7 paga un impuesto # sobre su ingreso total n€*(¢,n) + D*(t, fi,n) que
contempla el ingreso laboral n€*(t,n) y las transferencias privadas
recibidas D*(¢,fi,n). Una familia tipo 7 paga un impuesto # sobre su
ingreso laboral 718" (¢, ) .

El equilibrio econémico estd conformado por la interaccién entre
el gobierno, las familias receptoras de las transferencias y las familias
altruistas que realizan transferencias privadas. Por su parte, el gobierno
busca maximizar el bienestar de las familias en la sociedad por medio
de una politica de impuestos # considerando que las familias eligen su
consumo y la oferta laboral que maximiza sus preferencias sujetas a
sus restricciones presupuestarias. Ademads, las familias altruistas bus-
can maximizar su bienestar eligiendo su oferta laboral, el consumo del
bien privado y el tamafio de las transferencias privadas, tomando en
cuenta sus preferencias y restricciones presupuestarias, asi como las
preferencias y restricciones presupuestarias de las familias que reciben
las transferencias. Formalmente:

Impuestos lineales dptimos para economias con altruismo

Definicion. El equilibrio de esta economia es:

t‘argmax¥ = | h(m)wn)v(t,n,D)dn+ | h(R)W(H)¥(t, 7, D) dii
{t}

vn Vil

s.a: B=| h() t{nO*(t,n) + D*(t,Ai,n)}dn + ~E(ﬁ) t{ﬁﬁ*(t, ﬁ)}dﬁ
vn vn (2)
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Las familias tipo n € [Mmin,Nmax] que reciben transferencias priva-
das seleccionan sus opciones de consumo x*(t,n) y trabajo [*(¢,n) tal
que:

Max p(x,(1- 1)) }
s.a: x = (nf + D(t,ﬁ,n))(l —-t)

3)

x*(t,n), 1" (t,n) € argmax {

Las familias altruistas tipo 7 € [flminfimax] eligen su consumo,
%*(t, ), oferta laboral, [1"(¢t,7), y el tamafio de transferencias priva-
das hacia las familias tipo n D*(¢,#i,n) que maximiza la utilidad de las
altruistas tal que:

Al% (1 —-0),v(tnD)] }
s.a: x+D={FDA-1¢)

(4)

%*(t,7), 77 (t, 7), D*(t, i, n) € argmax{

En el equilibrio econémico las familias altruistas tipo 7 deciden el
tamafio de la transferencia privada D*(¢, 71,7) que realizan a las familias
tipo 7, tomando en cuenta el efecto que tiene el impuesto al ingreso
que impone el gobierno. La funcién de mejor respuesta de las transfe-
rencias privadas efectuadas por las familias tipo 7 respecto al impuesto
se caracteriza en la Proposicién 1.

Proposicion 1. La funcién de mejor respuesta de las transferencias
privadas realizadas por familias tipo 7 estd dada por D*(%, 7,n) satisfa-
ciendo 2~ 2 o.

Demostracién. La utilidad indirecta de las familias altruistas estd

dada por:

max [I*[®*,7*, v(t,n, D)]
} ©)

v(t,N,D) € argmax ~
( ) ? {S.a: x*(t, ) + D*(t,fi,n) = (n{’*)(l —t)
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El problema de decisién de las familias altruistas se puede expresar
de la siguiente manera:

L =p{(a0)(1-t)-D,(1-2),v(t,nD)} ©6)
{#zp}
Obtenemos las condiciones de primer orden:
oL of _ o o
ﬁ—ﬁn(l—t)—a—y—o - £ =¢*(t,n,D) (7)

oL of ov 9f . o
a_D_%a_D_%_O - D* = D*(t,7i,n) (8)

Diferenciamos las condiciones de primer orden (7) y (8) con res-
pecto a d?*,dD" y dt para mostrar:

2 gf o %,
N {—’fﬁ +A(1—t) =L (ﬁ#)} dt
922  9%dD _| 0% 0°%
2L 9L oy 9%, -
halliad dD* D AT 0
aDa? 92D {at + oz (M)t )
o v 9 (%2 2y)
Donde vy =o- >y 6_); = —2220° Al calcular el determinante de
27 A2F 272
(9) obtenemos |H| = 37? Zz—f) - (;’—ai)) > 0. Por lo tanto la mejor res-

puesta de las transferencias privadas ante un impuesto estd dada por:



0°L (0f . . 0%
W {ﬁn+n(1—t)ﬁ ni’)}
92 oy 0%~
T W B 1)
ot |H|
02L (y 0% ;.- 02L (0 . .
op* _~ aze{ +ﬁ(n{))}_{anai}{ﬁ "(1—062 (”’?)}
at |H|

(10)
Donde —‘;zj {ay az" S5 (7 1?)} Z 0 en medida que

Z+Z@))zoy {azﬁ}{a”~+n(1—t)—( 7)} 2 0 yaque

aDat

6 L o . 25
w20y {Ea+aa-nL @)} zo0. S1 9 < 0 entonces, un aumen-

to en el impuesto sobre el ingreso laboral reduce las transferencias
. . aD* . .
privadas. Si —. < 0 entonces, un aumento del impuesto induce a

las familias altruistas a incrementar las transferencias privadas.

La proposicién 1 representa un anlisis de estitica comparativa de
cambios en el impuesto sobre el ingreso y el nivel 6ptimo de donacio-
nes y caracteriza dos efectos de un incremento en el impuesto en el
nivel de transferencias privadas: El primer efecto se refiere al hecho
de que un incremento del impuesto reduce el ingreso disponible de las
tamilias altruistas e incrementa el costo marginal de donar. Este efecto
crea el incentivo a las familias altruistas a reducir sus transferencias
privadas (es decir este efecto tiende a producir el siguiente resulta-
do aD*/dt < 0). El segundo efecto, el cual actda simultdineamente al
primer efecto, se refiere al hecho de que un incremento del impuesto
reduce el ingreso disponible y el consumo de las familias que reciben
las donaciones e incrementa el beneficio marginal de una transferencia
monetaria. Este efecto crea el incentivo a los altruistas a incrementar
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sus transferencias privadas (es decir, ceteris paribus, este efecto tiende
a producir el siguiente resultado dD*/dt > 0). Por lo tanto, el impac-
to final de un impuesto sobre las donaciones es, en general, ambiguo
aD*/at 2 0

Politica impositiva dptima

El equilibrio en el problema del gobierno sera seleccionar el impuesto
sobre el ingreso laboral que satisfaga la restriccién de obtener un in-
greso tributario fy maximize el bienestar de la sociedad al considerar
la equidad en la asignacién de recursos y minimize los costos de inefi-
ciencia del impuesto sobre la oferta laboral de todos los agentes en la
economia y las transferencias privadas de las familias altruistas. En la
proposicién 2 caracterizamos el nivel 6ptimo del impuesto.

Proposicion 2. El nivel de impuestos 6ptimo sobre el ingreso #* estd

dado por:
tr=— {—}{ h(n) {(ne"(t,n) + D*(t, A, m)}dn + | R() {2 (¢, @) }dt }
vn vl

_{1}{;*}{ h(m)wm)a{ne*(t,n) + D*(¢, 7, n)}dn}

INYE D N N N
_{ }{A*}{f h(# )w(n)a{n{’ (t,n)}dn} 11)
Donde:
0= S;{’*(t,n)—t + fiﬂ*(t,ﬁ)—t + fD*(t,ﬁ,n)—t (12)

Y la elasticidad agregada de la oferta laboral con res-

pecto al ingreso de la familia tipo 7 estd definida por
Ertemy-c = J, h() {‘” a(z ) = (1 n)} ne*(t,n)dn <0, la elasticidad agrega-
da de la oferta laboral con respecto al ingreso de la familia tipo 7 es

§r (-t = Jya (R ){af L 7 ;ﬁ)}ﬁz’*(t.ﬁ)dﬁ <0 vy, finalmente, la elasticidad




agregada de las transferencias privadas con respecto al impuesto es

$p*(tin)—t =1, h(n) {%;}D*(t, #,n)dn 20

D*(t,fi,n)

Demostracion. Definimos el Lagrangiano ¢ del problema de disefio
de politica de impuestos como:

) =j h(m)wn)v(t,n,D) dn+f h(R)YW ()T (¢, 7, D) dit
vn v

+ [[; - f h(n) t{ne*(t,n) + D* (¢, 7, n)}dn — f R (a2 e m)an | (13)
vn Vit
A partir de (13) obtenemos las condiciones de primer orden:
oL v v
Frin . h(n)w(n) ot dn + . h(R)w(7) FTa dfi

-1 [ h(n) {nf*(t,n) + D*(t,fi,n)}dn + ﬁ(ﬁ) AR ]

. d¢*(t,n) 0D*(t,,n)
-1 [t . h(n) {n 5% + 5t }dn ]

L [t* fv i {ﬁ M*;i'ﬁ)} dﬁ] 0 veso  (14)
oL
—=pB—| h)t{nt*(t,n) + D*(t,7,n)}dn
aA vn

— | R@ A2t M}dA =0 VA" #0 (15)

Vil
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De la ecuacién (14) obtenemos:

¢ = {%} {%}{ ROZO %—‘: dn+ | R@w@) gdﬁ}

—{%}{ [ row e emy + 0 man+ [ R {ﬁz*(t,m}dﬁ} (16)

Donde 06/0B = A* < 0, es decir, A* es el costo marginal social de
tener que financiar un incremento en el ingreso tributario a través de
impuestos al ingreso, y:

0= {f h(n) {n 6{’*;? n) + 6D*(;,tﬁ, n)} dn + J. ~E(ﬁ) {ﬁ BZ’*;Z, ﬁ)} dft

} (17)
Del Teorema de Shephard se satisface que:

h(n)w(n) %dn =— | h(m)wm)a{nt*(t,n) + D*(t,7i,n)}dn (18)

vn

~ oV - -
R(A)W(R) =—di = — | hAEW@HE)a{n?" (¢, #)}dn
vl ot V7 (19)

Ademids, definimos las elasticidades agregadas de la ofer-
ta laboral con respecto al ingreso de las familias tipo 7 y 7 como
Sortm)—t Y $7+ (et v 1a elasticidad agregada de las transferencias
privadas con respecto al impuesto como $p*(an)-¢ de la siguiente
manera:’

a¢*(t,n) 1

fne*(t,n)—t = " h(n) { T m} nf*(t,n)dn < 0

(20)

SN (XAl G 1) I U B
fZ’*(t,ﬁ)—t = Lﬁ h(n){ at m} fif* (¢, A)dfi < 0 (21)

aD*(t,An) 1

_ N > (22)
Epean)-t = fvn h(n) { T D*(t,ﬁ,n)}D (t,7i,n)dn <0

5 Las elasticidades que se muestran en (17), (18) y (19) son evaluadas cuando #=0 .



Utilizando las ecuaciones (18) a (22) obtenemos:

tr= —{%}{ h(n) (nt"(6,m) + D* (6, Am)}dn + | R (AP (6, M)A }

1

_ {6} {%}{ h()w(n)a{ne* (t,n) + D* (6,7, n)}dn}
vn

_ %} {Al} { fv ﬁE(ﬁ)W(ﬁ)d{ﬁZ’*(t, ﬁ)}dﬁ} (23)
Donde

0 = $prem)-t T $p -t T S0 tan)—t 24)

Para el anilisis que sigue definimos E*[#]como el in-
greso laboral ponderado de las familias altruistas don-
de E"[a#] = [ h@w@a{a? (¢, M}di y el ingreso laboral pon-
derado de las familias que reciben transferencias privadas es
E¥[ne'] = [, hwmaine* (t,n)}dn. Ademds, las transferencias privadas
ponderadas de los altruistas son E¥[D*] = [, h(m)w(n)a{D*(t,,n)}dn.
También serd de utilidad definir el ingreso laboral promedio de las
familias altruistas como E[a?*] = [, h@{n?*(t,M)}d7 y el ingreso la-
boral promedio de las familias que reciben transferencias privadas a
través de E[ne] = [ h(n){ne*(t,n)}dn. Finalmente, definimos las
transferencias privadas promedio de los altruistas a través de E[D*] =
Sy ROD{D*(t, 7, n)}dn.

A continuacién, en la proposicién 3, desarrollamos un andlisis de
estdtica comparativa en relacién a 7",

Proposicion 3. Suponga que @ < 0y¢* >0 en el equilibrio. Entonces
el impuesto:

3.1) Estd negativamente asociado con incrementos en el ingreso
laboral ponderado de las familias altruistas y con el ingreso laboral
ponderado de las familias que reciben transferencias privadas. Ade-
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mis, " estd negativamente asociado con incrementos en las transferen-
cias privadas ponderadas de los altruistas.

3.2) Esta positivamente asociado con incrementos en el ingreso
laboral promedio de las familias altruistas y con el ingreso laboral pro-
medio de las familias que reciben transferencias privadas. Ademds, #*
estd positivamente asociado con incrementos en las transferencias pri-
vadas promedio de los altruistas.

3.3) Estd negativamente asociado con reducciones en las elasti-
cidades agregadas de la oferta laboral con respecto al ingreso de las

tamilias tipo 7 y 7, Eoremy-t Y fi*(t,ﬁ)—t'

Demostracion. De la proposicién 2, £ esti dado por:

t = —{l} {{ h(n) {nt*(t,n) + D*(6, 7, m}dn + | K@) {aP* (e, m)d7 }}
vn Vil

¢}
(1
B {6} {/T}{ h(mw(ma{nt"(t,n) + D" (¢, 7, n)}dn}
1y (1 3 i
Gt { @Bz (¢, ﬁ)}dﬁ}

vii 5)

El ingreso laboral ponderado de las familias altruistas es:
E7[72"] = [, R@®Ra{n? (¢, 1)} d# 26)

El ingreso laboral ponderado de las familias que reciben transfe-
rencias privadas se define como:

E¥[ne] = [ h(m)w(n)a{nt*(t,n)}dn Q27)
Y las transferencias privadas ponderadas de los altruistas son:

EV[D*] = | h(m)wm)a{D*(t,7,n)}dn (28)

vn



Es importante recordar que @5/98 = 2" < 0. De las condiciones

(25), (26), (27) y (28) es simple verificar que se satisface:

Jat* otr o0t { }{ }<O
OEV[a]  0E*Ine] 9E¥[D7] &) 29)
Lo cual demuestra la proposicién (3.1). Para demostrar la propo-
sicién (3.2) debemos considerar de nuevo la ecuacién (25), ademds

definimos el ingreso laboral promedio de las familias altruistas de la
siguiente manera:

E[a] = [, {2 (¢, 7)}dA (30)

El ingreso laboral promedio de las familias que reciben transferen-
cias privadas es:

E[nt*] = vnh(n){n{’*(t, n)}dn (31)

Y definimos las transferencias privadas promedio de los altruistas
a través de:

E[D*] = Vnh(n){D*(t, i, n)}dn (32)

De las condiciones (25) y (26) es simple verificar que se satisface:

o _ o _ ot _ ()
0E[a?*] ~ OE[me’]  OE[DT] {6} > (33)

Finalmente, la proposicién (3.3) sugiere que las elasticidades agre-
gadas de la oferta laboral de las familias tipo # y 7 con respecto al
impuesto, estdn relacionadas negativamente con #*. Para ver esto se
considera de nuevo las ecuaciones (11) y (12) de las cuales es facil
verificar que V{—f"{,‘(t'n)_t},{—flfx(t,n)_t} ER, yt* =t (—&pwny—t) SE
satisface que:

v{_fof"(t,n)—t} > {_Elt’*(t,n)—t} =t (_Eof*(t,n)—t) <t (_flf*(t,n)—f) (34)
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Estamismarelaciénsesatisface paralaelasticidad delaofertalaboral-
impuesto de las familias altruistas. Es decir, v{-¢%.0_} > {85} €Re =
£ (-8 em-c) <t (~&3-@m-.) 10 cual demuestra la proposicién (3.3).

Proposicion 4. Suponga que ©<0yt*>0 en el equilibrio. Si
$p*eam)—t > 0, entonces incrementos en la elasticidad de las trans-
terencias privadas-impuesto se traducen en incrementos en 7. Si
ép*em-t < 0,entonces reducciones en la elasticidad de las transferen-
cias privadas-impuesto se traducen en reducciones en #°.°

Demostracion. El resultado de esta proposicién es una consecuencia
directa de la ecuacién (11) en la proposicién 2. Observe que:

-0 = &uremy—t T $p -t Tt ERy y tT=1t"(-0).

Para facilitar la notacion expresamos © = @(fo*(t,ﬁ,n)—:)- De tal forma que
para todo @(g‘OD*(t‘ﬁ‘n)_t),O(le*(t'ﬁ'n)_t) que satisface fOD*(mn)_t,flu*(t’ﬁ’n)_t €
Ry fOD"(t,ﬁ,n)—t > ElD*(t,ﬁ,n)—t entonces, {_9 (EOD*(t,ﬁ,n)—t)} < {_0 (le*(t,ﬁ,n)—t)} lo
que implica t* (—G) (EOD*(t'ﬁm)_t)) > t* (—@ (Eln*(mn)_t)).

Ademés, para todo —0 (g‘OD*(t’ﬁ’n)_t) ,—0 (§1D*(t,ﬁ’n)_t) ER, y
& peeam-v € pran-c € R- tal que |€0D*(t,ﬁ,n)—t| > |Elu*(t,ﬁ,n)-t| entonces,
{_9 (fOD*(t,ﬁ,n)—t)} > {_@ (EID*(t,ﬁ,n)—t)} lo que implica t* (@ (S(OD*(t,ﬁ,n)—t)) <

e (0 (8 prgnnye)

180

6  Cuando mencionamos la frase reducciones en la elasticidad de la transferencia priva-
da-impuesto nos referimos al caso en el que &p*(in)—t €s mds eldstica. Es relevante
recordar que si $p*(tam-t < 0, entonces una reduccién de la elasticidad implica que la
elasticidad de la transferencia privada-impuesto es mds eldstica.



En la proposicién 4 se consideran dos posibles resultados del im-
puesto sobre las donaciones de las familias altruistas. Primero, un in-
cremento en el impuesto reduce el ingreso disponible y bienestar de
individuos de alto ingreso, lo cual incrementa el costo marginal de
los altruistas de establecer transferencias privadas. Este efecto tien-
de a reducir las donaciones de los altruistas. Segundo, un incremento
en 7 reduce ambos; el ingreso disponible de los individuos que re-
ciben transferencias privadas y su bienestar. Este efecto incrementa
la utilidad marginal de las familias altruistas de hacer transferencias
privadas.” Si el primer efecto domina al segundo entonces la elastici-
dad de las transferencias privadas con respecto al impuesto es negativa
(b an-t < 0), mientras que si el segundo efecto domina al primero
entonces la elasticidad de las transferencias con respecto al impuesto
es positiva, es decir, $p:tan)-t > 0.

En términos de la eficiencia en la asignacién de recursos, la pro-
posicién 4 caracteriza condiciones en las que si la elasticidad de las
transferencias privadas en relacién al impuesto es positiva, entonces
entre mayor sea la elasticidad de las transferencias privadas en relacién
al impuesto, mayor es el nivel de impuestos al ingreso. Si la elasticidad
de las transferencias privadas-impuesto es negativa, entonces entre
mayor sea esta elasticidad, menor es el nivel de impuestos al ingreso
en el equilibrio.

Proposicion 5. Suponga que © <0y t* > 0en el equilibrio. Si:

A*

h(n)(D* (t, 7, m)}dn > { } h()w(m)a{D*(¢t, 7, n)}dn (35)
n

vn

Entonces incrementos en la inequidad anterior incrementan el ni-
vel de 7.

Demostracion. La condicién (11) de la proposicion 2 puede expre-
sarse de la siguiente manera:

7 Reducciones en el bienestar de las familias que reciben transferencias, incrementa la
utilidad marginal de las donaciones de los altruistas.
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tr = —{%} [{ h() (n* (e, m)}dn + | RA) (A% (e, W)} }}

‘{%}{%}{ hmwma{né’(t, n)}dn + ﬁ(ﬁ)W(ﬁ)&{ﬁZ’*(t,ﬁ)}dﬁ}
(36)

_ {%}{ h(n) D*(t,,n)dn + {%}{ ﬁ(ﬁ)w(ﬁ)fiD*(t,ﬁ,n)dﬁ}}

Recuerde que {%} {[,; R@W(@aD*(t,7,n)dAi} < 0 porque A*<0 y

J 5z @ W(R)aD* (t, i, n)dfi > 0. Mientras que [, Am)D*(t,,n)dn >0,
En el equilibrio nos interesa el caso en el que se s atisface <0y t*>0.

Si se incrementa la diferencia

{ h(n)D*(t, A, m)dn + {%} h(m)w(n)aD* (t,, n)dn} >0 (37)
vn vn

Entonces el nivel de #* se incrementa en el equilibrio.

La proposiciéon 5 muestra el papel de las transferencias privadas y
el principio de equidad en la determinacién de la tasa de impuesto 6p-
timo. Si [, h(m)D*(t, i, n)dn < {;—1} J,, Rw(m)a{D*(t, 7, n)}dn, entonces las
tamilias que reciben transferencias privadas son familias con una alta
utilidad marginal social del ingreso. Por ejemplo, si la utilidad mar-
ginal social del ingreso estd inversamente relacionada con el ingreso
total de las familias, es decir, el gobierno considera una redistribu-
cién en favor de familias de bajo ingreso como un resultado econé-
mico deseable, entonces incrementos en la diferencia en la inequidad
{Z} .. RGOW(aD" (t, i, n)dn > [, h(m)D*(t, 7, n)dn tienden a incrementar la
pérdida de bienestar asociada con el pago de impuestos de los indivi-
duos de bajo ingreso y reducir la pérdida de bienestar asociada con el
pago de impuestos de los individuos de alto ingreso. Sin embargo, el
primer efecto domina y el bienestar total de la sociedad se reduce para
cada posible valor de #. Por ello, el nivel éptimo de # debe ser menor
en el equilibrio.



Otra posibilidad de interés en paises con una elevada concentracién
del ingreso es que las transferencias privadas incrementen la inequidad
en la distribucién del ingreso. Un ejemplo de este caso es una econo-
mia donde la utilidad marginal social del ingreso estd inversamente
relacionada con el ingreso total de las familias, y la distribucién de las
transferencias privadas refleja a individuos de alto ingreso transfiriendo
ingreso a familias que tienen un ingreso superior al ingreso promedio
de la economia. En este caso, [, hmDp*(t. 7, n)dn > {33} [, hG)w(m)aD" (t, 7, n)dn
lo cual significa que las transferencias privadas incrementan la inequi-
dad en la distribucién del ingreso y reducen los costos de bienestar
asociados con los impuestos. En este caso, entre mds grande sea la in-
equidad dada por {J,, kDt a,n)dn + {2} [, rw@ad(t7n)dn} >0,
mayor serd #* en el equilibrio.

Conclusiones

En este articulo analizamos los impuestos 6ptimos para una economia
en la que existen transferencias privadas entre familias. Estas transfe-
rencias privadas redistribuyen el ingreso a través de un mecanismo de
mercado y se explican debido a la presencia del altruismo. Las transfe-
rencias privadas modifican la distribucién de la carga fiscal y la habi-
lidad del gobierno de recaudar ingreso publico a través de impuestos,
por lo que las transferencias privadas modifican el cdlculo del bienestar
asociado con la politica impositiva de un gobierno que busca maximi-
zar el bienestar de la sociedad.

En este contexto es interesante preguntar: ;Cudl es el nivel 6ptimo
de los impuestos para economias con altruismo? La principal con-
tribucién de este articulo es la caracterizacién del impuesto éptimo
lineal al ingreso para una economia con transferencias privadas entre
familias motivadas por el altruismo. Ademds, en este articulo identifi-
camos una serie de resultados que buscan orientar el disefio de politica
publica. Por ello, nuestro andlisis de estdtica comparativa establece un
conjunto de hipétesis que pueden ser verificadas empiricamente.

En particular, nuestro anilisis enfatiza el papel del intercambio
entre eficiencia y equidad en el disefio de la politica impositiva del
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gobierno. En términos de la eficiencia en la asignacién de recursos, ca-
racterizamos condiciones en las que si la elasticidad de las transferen-
cias privadas en relacion al impuesto es positiva, entonces entre mayor
sea la elasticidad de las transferencias privadas en relacién al impuesto,
mayor es el nivel de impuestos al ingreso. Si la elasticidad de las trans-
terencias privadas-impuesto es negativa, entonces entre mayor sea esta
elasticidad menor es el nivel de impuestos al ingreso en el equilibrio.

En términos de la equidad en la asignacién de recursos, las trans-
terencias privadas pueden reducir la inequidad en la distribucién del
ingreso, si individuos con un ingreso laboral superior al ingreso pro-
medio transfieren ingreso a familias con un ingreso laboral menor al
ingreso promedio. En este caso, las transferencias privadas también
afectan la distribucién de costos sociales asociados con el impuesto.
Nuestro trabajo caracteriza condiciones en las cuales el impuesto 6p-
timo sobre el ingreso laboral se incrementa o reduce.
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